
Ðîçäië 7.

Äîìàøí¹ çàâäàííÿ äî òåìè ¾Ïîëå

êîìïëåêñíèõ ÷èñåë¿

Êîìïëåêñíi ÷èñëà ó àëãåáðè÷íié ôîðìi

7.1. Îá÷èñëèòè:

å) (2+i)(4+i)
1+i ; ç) (3 + i)3 − (3− i)3.

7.2. Îá÷èñëèòè âèçíà÷íèêè 3-ãî ïîðÿäêó:

à)

∣∣∣∣∣∣
1 0 1 + i
0 1 i

1− i −i 1

∣∣∣∣∣∣ .
7.3. Îá÷èñëèòè i−57, äå n � öiëå ÷èñëî.

7.4. Ðîçâ'ÿçàòè ñèñòåìó ðiâíÿíü:

à)

{
(1 + i)z1 + (1− i)z2 = 1 + i,

(1− i)z1 + (1 + i)z2 = 1 + 3i.

7.5. Çíàéòè äiéñíi ÷èñëà x òà y, ùî çàäîâîëüíÿþòü ðiâíÿííÿ:

à) (2 + i)x+ (1 + 2i)y = 1− 4i; á) (3 + 2i)x+ (1 + 3i)y = 4− 9i.

7.6. Äîâåñòè, ùî z1 · z2 = z1 · z2 äëÿ äîâiëüíèõ êîìïëåêñíèõ ÷èñåë z1, z2.

7.7. Äîâåñòè, ùî äîáóòîê äâîõ êîìïëåêñíèõ ÷èñåë ¹ äiéñíèì ÷èñëîì òîäi i òiëüêè òîäi, êîëè îäíå ç

íèõ âiäðiçíÿ¹òüñÿ âiä ñïðÿæåíîãî äî äðóãîãî äiéñíèì ìíîæíèêîì.

7.8. Çíàéòè âñi êîìïëåêñíi ÷èñëà, ÿêi ñïðÿæåíi ñâî¹ìó êâàäðàòó.

7.9. Ðîçâ'ÿçàòè ðiâíÿííÿ:

à) x4 − 3x2 + 4 = 0.

7.10. Çàïèñàòè ó òðèãîíîìåòðè÷íié ôîðìi òàêi ÷èñëà:

 ) 2i; i) −1 + i
√
3.

7.11. Çíàéòè ãåîìåòðè÷íå ìiñöå òî÷îê, ÿêi çîáðàæàþòü êîìïëåêñíi ÷èñëà, ùî çàäîâîëüíÿþòü íåðiâ-

íîñòÿì:

â) |z − 1− i| < 1; ã) 2 < |z| < 3.

7.12. Ðîçâ'ÿçàòè ðiâíÿííÿ:

à) |z|+ z = 8 + 4i.

7.13. Îá÷èñëèòè:

â) (
√
3 + i)30; ä)

(
1−i

√
3

1+i

)12
.
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7.14. ßêi ç âiäîáðàæåíü ãðóï φ : C∗ → R∗ ¹ ãîìîìîðôiçìàìè, ÿêùî:

á) φ(z) = 2|z|; ã) φ(z) = 1 + |z| ?

7.15. Çíàéòè ïîðÿäîê åëåìåíòà ãðóïè:

à) −
√
3
2 + 1

2 i ∈ C∗.

7.16. Âèðàçèòè ÷åðåç sinx i cosx ôóíêöi¨:

à) sin 4x; á) cos 4x.

7.17. Íåõàé ez = lim
n→∞

(
1 + z

n

)n
. Äîâåñòè:

à) e2πi = 1; á) eπi = −1.

7.18. ×è ïðàâèëüíà ðiâíiñòü
nk
√
zk = n

√
z (k > 1) ?

7.19. Îá÷èñëèòè:

ä) 4
√
−4 ; è) 3

√
2− 2i ; ê) 4

√
−72(1− i

√
3) .

7.20. Çíàéòè êîðåíi ç îäèíèöi ñòåïåíÿ:

á) 3; â) 4.

7.21. Çíàéòè ïåðâiñíi êîðåíi ç îäèíèöi ñòåïåíÿ:

á) 3; â) 4.

7.22. Çíàéòè ñóìó âñiõ êîðåíiâ n-ãî ñòåïåíÿ ç îäèíèöi.
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