
Ðîçäië 5.

Äîìàøí¹ çàâäàííÿ äî òåìè ¾Ðàíã

ìàòðèöi òà éîãî çàñòîñóâàííÿ¿

Ðàíã ìàòðèöi

5.1. Îïèñàòè âñi êâàäðàòíi ìàòðèöi

á) ðàíãó 1.

5.2. Çíàéòè ðàíãè âêàçàíèõ ìàòðèöü ìåòîäîì îáëÿìóâàííÿ ìiíîðiâ:

á)

 8 2 2 −1 1
1 7 4 −2 5
−2 4 2 −1 3

; è)


1 1 0 0 . . . 0 0
0 1 1 0 . . . 0 0
. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .
0 0 0 0 . . . 1 1
1 0 0 0 . . . 0 1

.

5.3. Çíàéòè çíà÷åííÿ λ, ïðè ÿêèõ ìàòðèöÿ
3 1 1 4
λ 4 10 1
1 7 17 3
2 2 4 3


ìà¹ íàéìåíøèé ðàíã. ×îìó äîðiâíþ¹ ðàíã ïðè çíàéäåíèõ λ i ÷îìó âií äîðiâíþ¹ ïðè iíøèõ çíà÷åí-

íÿõ λ?

5.4. Äîâåñòè, ùî ðàíã äiàãîíàëüíî¨ ìàòðèöi äîðiâíþ¹ ÷èñëó ¨¨ åëåìåíòiâ, âiäìiííèõ âiä íóëÿ.

5.5. Äîâåñòè òàêi âëàñòèâîñòi ðàíãó ìàòðèöi:

à) ìíîæåííÿ äîâiëüíîãî ðÿäêà ìàòðèöi íà âiäìiííå âiä íóëÿ ÷èñëî íå çìiíþ¹ ¨¨ ðàíãó;

á) ïåðåñòàíîâêà ðÿäêiâ ìàòðèöi íå çìiíþ¹ ¨¨ ðàíãó.

5.6. Îá÷èñëèòè ðàíãè ìàòðèöü:

ë)


1 1 3
2 2 6
0 3 0
0 4 0

; ì)


2 4 2
−1 −2 −1
1 5 3
8 1 −2
2 7 4

.

5.7. Îá÷èñëèòè ðàíã ìàòðèöi A− λE ïðè âñiõ çíà÷åííÿõ ïàðàìåòðà λ, ÿêùî:

à)

(
5 −2
−2 8

)
.
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Ñèñòåìè ëiíiéíèõ îäíîðiäíèõ ðiâíÿíü

5.8. Ñôîðìóëþâàòè óìîâè (i ïåðåâiðèòè ¨õ íåîáõiäíiñòü òà äîñòàòíiñòü), ïðè ÿêèõ îäíîðiäíà ñèñòåìà

ëiíiéíèõ ðiâíÿíü ìà¹:

à) ¹äèíèé ðîçâ'ÿçîê;

á) íåñêií÷åííî áàãàòî ðîçâ'ÿçêiâ.

5.9. Ñêëàñòè i ðîçâ'ÿçàòè îäíîðiäíó ñèñòåìó ëiíiéíèõ ðiâíÿíü, çàäàíó ñâî¹þ îñíîâíîþ ìàòðèöåþ

(ìàòðèöåþ êîåôiöi¹íòiâ):

 )


1 2 3 4
2 3 4 5
3 4 5 6
4 5 6 7

; ä)

(
5 24 −7 −1
−1 −2 7 3

)
.

5.10. Ñêëàñòè îäíîðiäíó ñèñòåìó ëiíiéíèõ ðiâíÿíü çà çàäàíîþ ìàòðèöåþ êîåôiöi¹íòiâ, ùî ìiñòèòü

ïàðàìåòð. Ðîçâ'ÿçàòè ñèñòåìó ïðè äîâiëüíèõ çíà÷åííÿõ ïàðàìåòðà:

à)

4− λ 1 −1
2 5− λ −2
4 4 −1− λ

.
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