
Ðîçäië 8.

Àëãåáðè÷íi ñòðóêòóðè

8.1. Äîâåäiòü, ùî ìíîæèíà óñiõ îáîðîòíèõ åëåìåíòiâ ìîíî¨äà ¹ éîãî ïiäìîíî¨äîì.

8.2. Äîâåäiòü, ùî â ãðóïi íåéòðàëüíèé åëåìåíò ¹äèíèé.

8.3. Äîâåñòè, ùî â ãðóïi äëÿ êîæíîãî åëåìåíòà iñíó¹ ¹äèíèé îáåðíåíèé.

8.4. Íåõàé (G, · ) � ãðóïà, a, b, c ∈ G. Äîâåäiòü çàêîí ñêîðî÷åííÿ: äëÿ äîâiëüíèõ åëåìåíòiâ a, b, c
ãðóïè (G, · ) iç êîæíî¨ ç ðiâíîñòåé ab = ac i ba = ca âèïëèâà¹ ðiâíiñòü b = c.

8.5. Íåõàé (G, · ) � ãðóïà, a, b ∈ G. Äîâåäiòü, ùî êîæíå ç ðiâíÿíü ax = b i ya = b ìà¹ ¹äèíèé

ðîçâ'ÿçîê.

8.6. Äîâåäiòü, ùî ìîíî¨ä M , ó ÿêîìó äëÿ äîâiëüíèõ åëåìåíòiâ a, b ∈ M àáî ðiâíÿííÿ a) ax = b, àáî
b) ya = b ìà¹ ïðèíàéìíi îäèí ðîçâ'ÿçîê, ¹ ãðóïîþ.

8.7. Äîâåñòè, ùî ñêií÷åííà ìíîæèíà G, â ÿêié âèçíà÷åíà àñîöiàòèâíà îïåðàöiÿ ìíîæåííÿ i êîæíå ç

ðiâíÿíü ax = b, ya = b äëÿ áóäü-ÿêèõ a, b ∈ G ìà¹ â G íå áiëüøå îäíîãî ðîçâ'ÿçêó, áóäå ãðóïîþ.

8.8. Íåõàé (G, · ) � ãðóïà, e � ¨¨ íåéòðàëüíèé åëåìåíò. Äîâåñòè, ùî ÿêùî a2 = e äëÿ áóäü-ÿêîãî

åëåìåíòà a ãðóïè G, òî öÿ ãðóïà àáåëåâà.

8.9. Äîâåäiòü, ùî íåïîðîæíÿ ïiäìíîæèíà H ⊆ G ¹ ïiäãðóïîþ ãðóïè G òîäi i òiëüêè òîäi, êîëè

a−1b ∈ H äëÿ äîâiëüíèõ åëåìåíòiâ a, b ∈ H.

8.10. ×è ìîæå â ïiäãðóïi ãðóïè G iñíóâàòè íåéòðàëüíèé åëåìåíò, âiäìiííèé âiä íåéòðàëüíîãî åëå-

ìåíòà ãðóïè G.

8.11. Íåõàé H � ïiäãðóïà ãðóïè G. Äîâåñòè, ùî îáåðíåíèé äî äîâiëüíîãî åëåìåíòà h ∈ H â ïiäãðóïi

H ñïiâïàäà¹ ç îáåðíåíèì äî h â ãðóïi G.

8.12. Äîâåñòè, ùî ó äîâiëüíié ãðóïi G :

à) ïåðåòèí äîâiëüíî¨ êiëüêîñòi ïiäãðóï ¹ ïiäãðóïîþ;

á) îá'¹äíàííÿ äâîõ ïiäãðóï ¹ ïiäãðóïîþ òîäi é òiëüêè òîäi, êîëè îäíà ç ïiäãðóï ìiñòèòüñÿ â iíøié;

â) ÿêùî ïiäãðóïà H ìiñòèòüñÿ â îá'¹äíàííi ïiäãðóï V i W , òî àáî H ⊆ V , àáî H ⊆ W .

8.13. Äîâåñòè, ùî áóäü-ÿêà íåñêií÷åííà ãðóïà ìà¹ íåñêií÷åííó êiëüêiñòü ïiäãðóï.

8.14. Äîâåñòè, ùî ÿêùî åëåìåíò a ãðóïè G ìà¹ íåñêií÷åííèé ïîðÿäîê, òî ak = am òîäi i òiëüêè òîäi,

êîëè k = m.

8.15. Äîâåñòè, ùî ÿêùî åëåìåíò a ãðóïè G ìà¹ ïîðÿäîê n, òî

à) a−1 = an−1;

á) am = e òîäi i ëèøå òîäi, êîëè m äiëèòüñÿ íàöiëî íà n;

â) am = ak òîäi i ëèøå òîäi, êîëè (m− k) äiëèòüñÿ íàöiëî íà n;

ã) ord(am) = n
ÍÑÄ(n,m) .

8.16. ßêùî åëåìåíòè a, b ãðóïè G ïåðåñòàâíi (ab = ba), ord(a) = n, ord(b) = m, ïðè÷îìó n, m �

âçà¹ìíî ïðîñòi, òî ord(ab) = ord(a) · ord(b) = nm.
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8.17. Äîâåñòè, ùî ìíîæèíà Sn � óñiõ ïiäñòàíîâîê äîâæèíè n � óòâîðþ¹ ìóëüòèïëiêàòèâíó ãðóïó,

ïðè÷îìó íåàáëåâó ïðè n > 3.

8.18. Äîâåñòè, ùî ïîðÿäîê ñèìåòðè÷íî¨ ãðóïè Sn äîðiâíþ¹ n!.

8.19. Äîâåñòè, ùî êîæíà ïiäñòàíîâêà ðîçêëàäà¹òüñÿ â äîáóòîê íåçàëåæíèõ öèêëiâ, ïðè÷îìó îäíîç-

íà÷íî.

8.20. Äîâåñòè, ùî êîæíà ïiäñòàíîâêà ðîçêëàäà¹òüñÿ â äîáóòîê òðàíñïîçèöié.

8.21. Ïàðíà ïiäñòàíîâêà ðîçêëàäà¹òüñÿ â äîáóòîê ïàðíîãî ÷èñëà òðàíñïîçèöié, à íåïàðíà � â äî-

áóòîê íåïàðíîãî ÷èñëà òðàíñïîçèöié.

8.22. Íåõàé G � ñêií÷åííà ãðóïà, a ∈ G. Äîâåñòè, ùî G = ⟨a⟩ òîäi i òiëüêè òîäi, êîëè ïîðÿäîê a
äîðiâíþ¹ |G|.
8.23. Íåõàé G = ⟨a⟩ � ñêií÷åííà öèêëi÷íà ãðóïà ïîðÿäêó n. Äîâåñòè òâåðäæåííÿ:

à) ïîðÿäîê áóäü-ÿêî¨ ïiäãðóïè ãðóïè G äiëèòü ÷èñëî n (ïîðÿäîê öi¹¨ ãðóïè);

á) ïiäãðóïà H ïîðÿäêó m ìiñòèòü â ðîëi òâiðíèõ åëåìåíòiâ âñi åëåìåíòè ïîðÿäêó m ãðóïè G.
Çîêðåìà, H = ⟨a

n
m ⟩.

8.24. ×è iñíó¹ íåñêií÷åííà ãðóïà, âñi åëåìåíòè ÿêî¨ ìàþòü ñêií÷åííèé ïîðÿäîê?

8.25. Äîâåñòè, ùî â àáåëåâié ãðóïi ìíîæèíà åëåìåíòiâ, ïîðÿäêè ÿêèõ äiëÿòü ôiêñîâàíå ÷èñëî n, ¹
ïiäãðóïîþ. ×è ïðàâèëüíå öå òâåðäæåííÿ äëÿ íåàáåëåâî¨ ãðóïè?

8.26. Äîâåñòè, ùî â äîâiëüíié ãðóïi ïàðíîãî ïîðÿäêó iñíó¹ åëåìåíò ïîðÿäêó 2.

8.27. Äîâåñòè, ùî:

à) ãðóïà äîäàòíèõ äiéñíèõ ÷èñåë ùîäî ìíîæåííÿ içîìîðôíà ãðóïi âñiõ äiéñíèõ ÷èñåë ùîäî äî-

äàâàííÿ;

á) ãðóïà äîäàòíèõ ðàöiîíàëüíèõ ÷èñåë ùîäî ìíîæåííÿ íå içîìîðôíà ãðóïi âñiõ ðàöiîíàëüíèõ

÷èñåë ùîäî äîäàâàííÿ.

8.28. Íåõàé H ≤ G. Äîâåñòè, ùî ÿêùî h ∈ H, òî hH = H.

8.29. Íåõàé H � ïiäãðóïà ãðóïè G i a, b ∈ G. Äîâåñòè, ùî

à) ÿêùî b ∈ aH, òî aH = bH;

à) aH = bH òîäi i ëèøå òîäi, êîëè b−1a ∈ H.

8.30. Äîâåäiòü òàêå:

à) áóäü-ÿêi äâi ïiäãðóïè ãðóïè G âçà¹ìíî ïðîñòèõ ïîðÿäêiâ ïåðåòèíàþòüñÿ ïî îäèíè÷íié ïiäãðóïi;

á) ÿêùî ïîðÿäîê ãðóïè G ¹ äîáóòêîì äâîõ ïðîñòèõ ÷èñåë, òî áóäü-ÿêi äâi ðiçíi âëàñíi ïiäãðóïè

ãðóïè G ïåðåòèíàþòüñÿ ïî îäèíè÷íié ïiäãðóïi.

8.31. Íåõàé H ≤ G. Äîâåñòè, ùî H ▹ G òîäi i ëèøå òîäi, êîëè g−1hg ∈ H äëÿ êîæíîãî g ∈ G i

êîæíîãî h ∈ H.

8.32. Äîâåñòè, ùî â ïîëi íå iñíó¹ äiëüíèêiâ íóëÿ.
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Ðîçäië 9.

Ïîëå êîìïëåêñíèõ ÷èñåë

9.1. Äîâåñòè, ùî z = z äëÿ äîâiëüíîãî êîìïëåêñíîãî ÷èñëà z ∈ C.

9.2. Äîâåñòè, ùî z1 + z2 = z1 + z2, z1 · z2 = z1 · z2 äëÿ äîâiëüíèõ êîìïëåêñíèõ ÷èñåë z1, z2.

9.3. Äîâåñòè, ùî âiäîáðàæåííÿ φ : C → C, äå φ(z) = z äëÿ äîâiëüíîãî z ∈ C, ¹ àâòîìîðôiçìîì

ïîëÿ C.

9.4. Äîâåñòè, ùî:

à) êîìïëåêñíå ÷èñëî z ¹ äiéñíèì òîäi i òiëüêè òîäi, êîëè z = z;

á) êîìïëåêñíå ÷èñëî z ¹ ÷èñòî óÿâíèì òîäi i òiëüêè òîäi, êîëè z = −z.

9.5. Äîâåñòè, ùî:

à) äîáóòîê äâîõ êîìïëåêñíèõ ÷èñåë ¹ äiéñíèì ÷èñëîì òîäi i òiëüêè òîäi, êîëè îäíå ç íèõ âiäðiç-

íÿ¹òüñÿ âiä ñïðÿæåíîãî äî äðóãîãî äiéñíèì ìíîæíèêîì;

á) ñóìà i äîáóòîê äâîõ êîìïëåêñíèõ ÷èñåë ¹ äiéñíèì òîäi i òiëüêè òîäi, êîëè äàíi ÷èñëà àáî

ñïðÿæåíi, àáî îáèäâà äiéñíi.

9.6. Äîâåñòè, ùî âèçíà÷íèê ∣∣∣∣∣∣
z1 z1 a
z2 z2 b
z3 z3 c

∣∣∣∣∣∣ ,
äå z1, z2, z3 � êîìïëåêñíi i a, b, c � äiéñíi ÷èñëà, ¹ ÷èñòî óÿâíèì ÷èñëîì.

9.7. Íåõàé
√
a+ bi = ±(α+ βi). ×îìó äîðiâíþ¹

√
−a− bi?

9.8. Äîâåñòè òîòîæíiñòü

|z1 + z2|2 + |z1 − z2|2 = 2(|z1|2 + |z2|2);
ÿêèé ãåîìåòðè÷íèé çìiñò öi¹¨ òîòîæíîñòi?

9.9. Äîâåñòè, ùî áóäü-ÿêå êîìïëåêñíå ÷èñëî z, âiäìiííå âiä −1 i ìîäóëü ÿêîãî äîðiâíþ¹ 1, ìîæå

áóòè çîáðàæåíî ó âèãëÿäi z = 1+ir
1−ir , äå r � äiéñíå ÷èñëî.

9.10. Äîâåñòè, ùî |z| > 0 äëÿ äîâiëüíîãî êîìïëåêñíîãî ÷èñëà z ∈ C, ïðè÷îìó |z| = 0 òîäi i ëèøå

òîäi, êîëè z = 0.

9.11. Äîâåñòè, ùî |z1 · z2| = |z1| · |z2| äëÿ äîâiëüíèõ z1, z2 ∈ C.

9.12. Äîâåñòè òàêi âëàñòèâîñòi ìîäóëÿ êîìïëåêñíèõ ÷èñåë:

à) |z1 ± z2| 6 |z1|+ |z2|;
á)

∣∣|z1| − |z2|
∣∣ 6 |z1 ± z2|;

â) |z1 + z2| = |z1|+ |z2| òîäi i òiëüêè òîäi, êîëè âåêòîðè z1 i z2 ìàþòü îäíàêîâi íàïðÿìêè;

ã) |z1 + z2| =
∣∣|z1| − |z2|

∣∣ òîäi i òiëüêè òîäi, êîëè âåêòîðè z1 i z2 ìàþòü ïðîòèëåæíi íàïðÿìêè.

9.13. Íåõàé z1, z2 � êîìïëåêñíi ÷èñëà i u =
√
z1z2. Äîâåñòè, ùî

|z1|+ |z2| =
∣∣∣z1 + z2

2
− u

∣∣∣+ ∣∣∣z1 + z2
2

+ u
∣∣∣.
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9.14. Äîâåñòè, ùî:

à) ïðè ìíîæåííi äâîõ êîìïëåêñíèõ ÷èñåë ó òðèãîíîìåòðè÷íié ôîðìi ¨õíi ìîäóëi ìíîæàòüñÿ, à

àðãóìåíòè äîäàþòüñÿ;

á) ïðè äiëåííi äâîõ êîìïëåêñíèõ ÷èñåë z1 íà z2 (z2 ̸= 0) ó òðèãîíîìåòðè÷íîìó âèãëÿäi ¨õíi ìîäóëi
äiëÿòüñÿ, à àðãóìåíòè âiäíiìàþòüñÿ.

9.15. Äîâåñòè ôîðìóëó Ìóàâðà(
r(cosφ+ i sinφ)

)n
= rn

(
cos(nφ) + i sin(nφ)

)
äëÿ öiëèõ n ̸= 0.

9.16. Äîâåñòè, ùî ÿêùî z + 1
z = 2 cosφ, òî zm + 1

zm = 2 cosmφ äëÿ äîâiëüíîãî öiëîãî m.

9.17. ×è óòâîðþ¹ ãðóïó:

à) ìíîæèíà C∗ � íåíóëüîâèõ êîìïëåêñíèõ ÷èñåë � ñòîñîâíî ìíîæåííÿ;

á) ìíîæèíà êîìïëåêñíèõ ÷èñåë ç ôiêñîâàíèì ìîäóëåì r ñòîñîâíî ìíîæåííÿ;

â) ìíîæèíà íåíóëüîâèõ êîìïëåêñíèõ ÷èñåë ç ìîäóëåì, íå áiëüøèì çà ôiêñîâàíå ÷èñëî r, ñòîñîâíî
ìíîæåííÿ;

ã) ìíîæèíà ìàòðèöü

{
±
(
1 0
0 1

)
, ±

(
i 0
0 −i

)
, ±

(
0 1
−1 0

)
, ±

(
0 i
i 0

)}
ñòîñîâíî ìíîæåííÿ?

9.18. ×è óòâîðþ¹ êiëüöå ñòîñîâíî îïåðàöié äîäàâàííÿ òà ìíîæåííÿ êîìïëåêñíèõ ÷èñåë:

à) ìíîæèíà êîìïëåêñíèõ ÷èñåë âèãëÿäó a+ bi, äå a, b ∈ Z;
á) ìíîæèíà êîìïëåêñíèõ ÷èñåë âèãëÿäó a+ bi, äå a, b ∈ Q ?

9.19. ×è óòâîðþ¹ êiëüöå ìíîæèíà êîìïëåêñíèõ ìàòðèöü âèãëÿäó

(
z w

−w z

)
∈ M2(C) ñòîñîâíî çâè-

÷àéíèõ îïåðàöié äîäàâàííÿ òà ìíîæåííÿ ìàòðèöü?

9.20. Äîâåñòè, ùî ìíîæèíà êîìïëåêñíèõ ÷èñåë óòâîðþ¹ ïîëå ñòîñîâíî îïåðàöié äîäàâàííÿ òà ìíî-

æåííÿ êîìïëåêñíèõ ÷èñåë.

9.21. Äîâåñòè, ùî ïîëå êîìïëåêñíèõ ÷èñåë ìiñòèòü ïiäïîëå, içîìîðôíå ïîëþ äiéñíèõ ÷èñåë.

9.22. Äîâåñòè, ùî ïîëå êîìïëåêñíèõ ÷èñåë içîìîðôíå ïîëþ ìàòðèöü âèãëÿäó

(
a b
−b a

)
, äå a, b �

äiéñíi ÷èñëà.

9.23. Äîâåñòè, ùî ÿêùî êîìïëåêñíå ÷èñëî z ¹ îäíèì ç êîðåíiâ ñòåïåíÿ n ç äiéñíîãî ÷èñëà a, òî é

ñïðÿæåíå ÷èñëî z ¹ îäíèì ç êîðåíiâ ñòåïåíÿ n ç a.

9.24. Äîâåñòè, ùî ÿêùî n
√
z = { z1, z2, . . . , zn}, òî n

√
z = { z1, z2, . . . , zn}.

9.25. Äîâåñòè, ùî îá'¹äíàííÿ ìíîæèí n
√
z i n

√
−z ¹ ìíîæèíà

2n
√
z2.

9.26. ×è ïðàâèëüíà ðiâíiñòü
nk
√
zk = n

√
z (k > 1) ?

9.27. Íåõàé ϵk = cos 2πk
n + i sin 2πk

n (0 6 k < n). Äîâåñòè, ùî:

à) n
√
1 = { ϵ0, ϵ1, ϵ2, . . . , ϵn−1} ;

á) ϵk = ϵk1 (0 6 k < n);

â) ϵkϵm =

{
ϵk+m, ÿêùî k +m < n,

ϵk+m−n, ÿêùî k +m > n
(0 6 k < n, 0 6 m < n);

ã) ìíîæèíà Cn âñiõ êîðåíiâ n-ãî ñòåïåíÿ ç 1 ¹ öèêëi÷íîþ ãðóïîþ ïîðÿäêó n ùîäî îïåðàöi¨ ìíî-

æåííÿ êîìïëåêñíèõ ÷èñåë.

9.28. Äîâåñòè, ùî íàñòóïíi òâåðäæåííÿ ðiâíîñèëüíi:
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Ðîçäië 9. Ïîëå êîìïëåêñíèõ ÷èñåë

à) ϵ � ïåðâiñíèé êîðiíü ç 1 ñòåïåíÿ n;

á) ïîðÿäîê ϵ â ãðóïi Cn äîðiâíþ¹ n;

â) ϵ � òâiðíèé åëåìåíò ãðóïè Cn.

9.29. Îá÷èñëèòè ñóìó 1 + ϵ+ ϵ2 + . . .+ ϵn−1, äå ϵ � ïåðâiñíèé êîðiíü ñòåïåíÿ 2n ç 1.

9.30. Çíàéòè äîáóòîê âñiõ êîðåíiâ n-ãî ñòåïåíÿ ç îäèíèöi.

9.31. Çíàéòè ñóìó k-èõ ñòåïåíiâ âñiõ êîðåíiâ n-ãî ñòåïåíÿ ç îäèíèöi.

9.32. Äîâåñòè, ùî óñi êîðåíi n-ãî ñòåïåíÿ ç êîìïëåêñíîãî ÷èñëà îòðèìóþòüñÿ øëÿõîì äîìíîæåííÿ

îäíîãî ç íèõ íà âñi êîðåíi n-ãî ñòåïåíÿ ç 1.
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Ðîçäië 10.

Êiëüöå ïîëiíîìiâ

10.1. Íåõàé F � ïîëå i f(x), g(x), h(x) ∈ F[x]. Äîâåñòè ïðàâèëüíiñòü òàêèõ âëàñòèâîñòåé:

à) ÿêùî f(x) äiëèòüñÿ íà g(x), à g(x) äiëèòüñÿ íà h(x), òî f(x) äiëèòüñÿ íà h(x);

á) ÿêùî f(x) i h(x) äiëÿòüñÿ íà g(x), òî f(x)± h(x) òàêîæ äiëèòüñÿ íà g(x);

â) ÿêùî f(x) äiëèòüñÿ íà g(x), òî äëÿ äîâiëüíîãî p(x) ∈ F[x] äîáóòîê p(x)f(x) òàêîæ äiëèòüñÿ

íà g(x);

ã) ÿêùî êîæåí ç ïîëiíîìiâ f1(x), . . . , fk(x) ∈ F[x] äiëèòüñÿ íà g(x), òî íà g(x) áóäå äiëèòèñÿ é

ïîëiíîì p1(x)f1(x) + . . .+ pk(x)fk(x), äå p1(x), . . . , pk(x) � äîâiëüíi ïîëiíîìè F[x];

 ) áóäü-ÿêèé ïîëiíîì f(x) äiëèòüñÿ íà äîâiëüíèé íåíóëüîâèé åëåìåíò ïîëÿ F ;

ä) ÿêùî f(x) äiëèòüñÿ íà g(x), òî f(x) òàêîæ äiëèòüñÿ íà c g(x), äå c � äîâiëüíèé íåíóëüîâèé

åëåìåíò ïîëÿ F ;

å) ïîëiíîìè cf(x), äå c ∈ F\{0}, i ëèøå âîíè áóäóòü äiëüíèêàìè ïîëiíîìà f(x), ÿêi ìàþòü òó æ
ñòåïiíü, ùî é f(x);

¹) f(x) òà g(x) îäíî÷àñíî äiëÿòüñÿ îäèí íà îäíîãî òîäi i ëèøå òîäi, êîëè g(x) = cf(x), äå c �
äîâiëüíèé íåíóëüîâèé åëåìåíò F ;

æ) äîâiëüíèé äiëüíèê îäíîãî ç äâîõ ïîëiíîìiâ f(x) òà cf(x), äå c ∈ F\{0}, áóäå äiëüíèêîì i äëÿ

äðóãîãî ïîëiíîìà.

10.2. Íåõàé d(x) � íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ïîëiíîìiâ f(x) i g(x). Äîâåñòè:

à) iñíóþòü òàêi ïîëiíîìè u(x), v(x), ùî deg u(x) < deg g(x)−deg d(x) , ïðè÷îìó d(x) = f(x)u(x)+
+ g(x) v(x) ;

á) ó âèïàäêó à) ìà¹ìî òàêîæ deg v(x) < deg f(x)− deg d(x) ;

â) ïîëiíîìè u(x), v(x) iç à) âèçíà÷àþòüñÿ îäíîçíà÷íî .

10.3. Íåõàé f(x)u(x) + g(x) v(x) = d(x), äå d(x) � íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê f(x) i g(x). ×îìó
äîðiâíþ¹ íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê u(x) i v(x)?

10.4. Äîâåñòè, ùî ïîëiíîìè

à) f(x) = x2n − nxn+1 + nxn−1 − 1 ,

á) g(x) = x2n+1 − (2n+ 1)xn+1 + (2n+ 1)xn − 1 ,

â) h(x) = (n− 2m)xn − nxn−m + nxm − (n− 2m)
ìàþòü ÷èñëî 1 ïîòðiéíèì êîðåíåì.

10.5. Äîâåñòè, ùî ïîëiíîì

1 +
x

1!
+

x2

3!
+ · · ·+ xn

n!

íå ìà¹ êðàòíèõ êîðåíiâ.

10.6. Äîâåñòè, ùî ïîëiíîì

a1x
n1 + a2x

n2 + · · ·+ akx
nk , n1 < n2 < . . . < nk ,
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íå ìà¹ âiäìiííèõ âiä íóëÿ êîðåíiâ êðàòíîñòi, áiëüøî¨ k − 1 .

10.7. Äîâåñòè, ùî äëÿ òîãî, ùîá ïîëiíîì

f(x) = a0x
n + a1x

n−1 + . . .+ an

äiëèòüñÿ íà (x− 1)k+1, íåîáõiäíî i äîñòàòíüî, ùîá âèêîíóâàëèñü óìîâè:

a0 + a1 + a2 + . . .+ an = 0 ,
a1 + 2a2 + . . .+ nan = 0 ,
a1 + 4a2 + . . .+ n2an = 0 ,
. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .
a1 + 2ka2 + . . .+ nkan = 0 .
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